Priklady k ZM2 - 2. Uréity integral (per partes, substituce, geom. aplikace)

1. Vypocététe:
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2. Vypoététe obsah S mnoziny A/ C R? omezené kiivkami:
[Pfed vypoétem mnozinu Af naétndte do kartézskych soufadnic a vysrafujte ji.]
a)y=a>+1,y=00=—1,0=2
b)y=—-2>4+% -3, y=0,2=02=3
)y=vz, y=—-2+6,y=0
d)y=a24+2,y=8—-2,y=0,z=0
e)y=—a’+20+8, y=8—2r
Hy=-22+2c4+8, y=x+2
g) y =a” —43;+05, y=—x2+4dz—1
h) y =],y =5
Dy=2a4+4, y=—220+12, y=0,z=0
Ny=a*y=6z—2> y=0
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3. Mnozina A/ C R” je omezena soufadnicovou osou &, piimkami x = 1 =

a obloukem rovnoosé hyperboly xy =1.
Nactrnéte téleso vzniklé rotaci mnoZiny M kolem osy a a vypoctéte jeho ob jem V.

4. Mnozina A C R? je omezena kiivkou y — vd—a? apiimkouy =2 — .
B Y E Y

Nactrnéte téleso vzniklé rotaci mnoziny Al kolem osy x a vypoététe jeho objem V.

5. Vypoététe objem V' komolého kuzele, ktery vznikne rotaci lichobézniku o vrcholech

(001, [2;0], [2:4], [0;2] kolem osy .



6. Pouzitim urcitého integralu odvodte vzorec pro objem:
a) koule o poloméru r
b) rotaéniho kuzele o poloméru podstavy = a vysce v
c) rotacéniho komolého kuZele s poloméry podstav r1, 12 a vyskou v

d) télesa omezeného rotaénim protahlym clipsoidem, resp. rota¢nim zplostélym elipsoidem

b)
kde pfisluina elipsa mé poloosy a, b, (a > b)

Poznamka: Rotacni protdhlj elipsoid vznikne rotaci elipsy kolem hlavni osy,
rotacni zplostély elipsoid vznikne rotaci elipsy kolem vedlejsi osy.
[ Naértnéte oba druhy elipsoidi. |

e) télesa omezeného rotaénim paraboloidem a rovinou kolmou k jeho ose ve vzdélenosti v
od jeho vrcholu (polomér podstavy tohoto télesa oznadme 7)

Poznamka: Rotacni paraboloid je plocha vznikla rotaci paraboly kolem osy paraboly.
[ Nacrtnéte toto téleso. | -
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